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1. Linjen genom punkterna A och B (se figur) ar tangent till kurvan y = XT

Punkten A har x-koordinaten 4. Berékna arean av det skuggade omradet.

YA A

/B

2. Kurvan y=1+2x-3x? och x-axeln begrénsar enligt figuren nedan ett omrade.

Bestam arean av detta omrade. Integrationsgranserna skall bestdammas algebraiskt.
Exakt svar kravs.

3. Kurvan y=2x*-3x? och x-axeln begransar enligt figuren nedan ett omréde. Bestdm

arean av detta omrade. Integrationsgranserna skall bestimmas algebraiskt.
Exakt svar kravs.




4.  Kurvan y=2x3+3x?+1 ochlinjen y=1 begransar enligt figuren nedan ett omréde.

Bestam arean av detta omrade. Integrationsgranserna skall bestdammas algebraiskt.
Svara bade exakt och med ett narmevarde med tre géllande siffror.

5. Kurvan y=x3+6x® +9x+5 och linjen y =5 begransar ett andligt omrade.
Bestam arean av detta omrade. Integrationsgranserna skall bestammas algebraiskt.

6. Kurvan y=4x®—-6x?—4 ochlinjen y=-4 begransar enligt figuren nedan ett

omrade. Bestdam arean av detta omrade. Integrationsgranserna skall bestimmas
algebraiskt. Svara bade exakt och med ett narmevarde med tre géllande siffror.

7. Kurvan y=x3—3x érritad i figuren.. Bestim arean av det markerade omradet.
Integrationsgranserna skall bestdmmas algebraiskt. Exakt svar kréavs.

8.  Bestam arean av det omréde som begrénsas av kurvorna y =x? +2x—1 och
y =—x? +10x — 7. Integrationsgréanserna skall bestammas algebraiskt. Svara exakt.
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Rita i samma koordinatsystem kurvan y = x(2 — x) och tangenten till kurvan i den

punkt dar x = 2. Bestam arean av det omrade som begransas av kurvan, tangenten och
y-axeln. Svara exakt.

Rita med hjalp av derivatan grafen till funktionen f (x) = x* —6x? + 9x. Tangenten i

den punkt vars x-koordinat ar 2 avgransar tillsammans med kurvan och y-axeln ett slutet
omrade. Berdkna arean av detta omrade.

Rita med hjalp av derivatan grafen till funktionen y= x> —3x? + 4. Rita ocks&

tangenten i maximipunkten. Denna tangent och kurvan begréansar tillsammans ett andligt
omrade. Berakna arean av detta omrade.

Rita i samma koordinatsystem kurvan y =2x —3x® och tangenten till kurvan i dess

hogra skarningspunkt med x-axeln. Bestam arean av det omrade som begréansas av
kurvan, tangenten och y-axeln. Svara exakt.

Bestdm arean av det omrade som begrénsas av kurvan y = —x? — 3x, tangenten till
kurvan i dess maximipunkt och y-axeln. Svara exakt.

Dér kurvan y=9—x? skar x-axeln dras tangenterna till kurvan. Bestim arean av det
omrade som inneslutes mellan dessa tangenter och kurvan.

Grafen till funktionen y=4x —x? begransar tillsammans med x-axeln ett andligt

omrade. Berakna i exakt form forhallandet mellan de delar i vilket detta omrade delas av
den rata linjen y=x.

Rita kurvorna y=x* och y=2x-x? isamma koordinatsystem. Kurvorna begransar

tillsammans tva stycken andliga omraden. Bestdm summan av de tva omradenas areor.
Integrationsgranserna skall bestdmmas algebraiskt. Svara exakt.

Kurvorna y=+/2x+ 3 och y=x begrénsar tillsammans med x-axeln
ett omrade. Bestam ett exakt varde pa omradets area.

(Nationellt prov, kurs D, vt 1997)

- . - 1 .
Kurvan y =+/x och linjen y = x begransar tillsammans med linjen x = 36 tva stycken

andliga omraden. Visa genom exakta berakningar att arean av dessa tva omraden &r lika
stora. Ange ocksa arean av ett sadant omrade.

Man har kurvan y =~/2x-1.

a)  Bestam riktningskoefficienten for kurvans tangent i den punkt dar x =1.

b)  Denna tangent, kurvan och x-axeln begréansar ett andligt omrade. Bestam arean av
detta omrade.

Berdkna arean av det omrade som begrénsas av kurvan y =e”* , y-axeln och den rata
linjen y=e.

Kurvan y=2e™ , de bada positiva koordinataxlarna och linjen x=a (a>0),
begréansar ett omrade. Bestam konstanten a sa att omradets area blir 1 ae.



22. | figuren har man ritat kurvan y =0,5e* och linjen y=>5. Berdkna arean av det
streckade omradet. Svara bade exakt och med ett narmevarde med tre gallande siffror.

23. Bestim arean av det omréde som begrénsas av kurvan y = 2e%**, tangenten till kurvan
i den punkt vars x-koordinat ar 2 samt y-axeln.

Svara bade exakt och med ett narmevarde med tre géllande siffror.

24. Omkurvan y=sin3x ritas i ett koordinatsystem ser man att kurvan och x-axeln
tillsammans begransar oandligt manga lika stora omraden. L6s ekvationen sin3x =10
och berékna med hjalp harav arean av ett av dessa omraden. Svara exakt.

25. I figuren har man ritat kurvan y = cos3x. Berakna arean av det streckade omradet.
Integrationsgranserna skall bestdmmas algebraiskt. Svara exakt.

26. | figuren har man ritat kurvorna y=cosx och y =sin2x. Berékna arean av det

streckade omradet. Integrationsgranserna skall bestimmas algebraiskt. Svara exakt.
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31.
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| figuren har man ritat kurvorna y=cosx och y =sin2x. Berékna arean av det

streckade omradet. Integrationsgranserna skall bestimmas algebraiskt. Svara exak.
v A

/

Rita kurvan y=cos2x iintervallet 0 < x < =. Berdkna arean av det omrade som
ligger under x-axeln. Bestdm integrationsgranserna algebraiskt.

Rita kurvan y=1-sin05x iintervallet 0< x <. Berdkna arean av det omrade som
begransas av kurvan och koordinataxlarna. Svara exakt.

. . .. T .
Rita kurvorna y=1-sinx och y=cosx iintervallet 0 <x< 5" Berdkna arean av

det omrade som begrénsas av dessa kurvor.

Svara bade exakt och med ett narmevarde med tre gallande siffror.

Kurvan y=sinx begransar tillsammans med x-axeln ett omrade dd 0< x <.
Omradet delas av kurvan y=cosx i tva delar.

Berdkna arean av den storre delen. Svara exakt.

Berakna arean av det omrade som begrénsas av kurvorna y =sinx och y=cos2x i

intervallet 0 < x < r. Bestdm integrationsgranserna algebraiskt.
Svara bade exakt och med ett narmevarde med tre géllande siffror.

Kurvan y=sin2x begransar tillsammans med x-axeln ett omrade dd 0 < x <

N

| vilket forhallande delas omradet av kurvan y = sinx. Svara exakt.

Kurvan y=cosx begransar tillsammans med koordinataxlarna ett omrade da
T 5 - - :
0<x< > Omradet delas av linjen x=a i tva delar med lika stora areor.

Bestdm konstanten a exakt.

I o n 1
Berékna arean av det omrade som begransas av kurvorna y=x® och y== samt
X

linjen y :% . Svara bade exakt och med ett narmevarde med tre gallande siffror.

| forsta kvadranten innesluter kurvan y =— och linjen y=5— 2x ett omrade. Bestdm
X

arean av detta omrade. Integrationsgranserna skall bestammas algebraiskt.
Svara bade exakt och med ett narmevarde med tre gallande siffror.



37.

38.

39.

40.

41.

42.

43.

. 2 . . . :
Rita kurvan y=— i ett koordinatsystem. Tangenten till kurvan i den punkt vars x-
X

koordinat &r 2 begransar tillsammans med kurvan, x-axeln och linjen x =8 ett omrade.
Markera omradet i din figur. Bestam arean av detta omrade.
Svara bade exakt och med ett narmevarde med tva decimaler.

. : 1 i} .
I figuren har man ritat kurvan y =—-, x> 0. Bestam talet p sa att den streckade arean
X

blir halften sa stor som arean av rektangeln i figuren.
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Ett omrade begransas av kurvan y = Jx samtlinjerna y=1 och x=4.
Berédkna arean av detta omrade.

Ett andligt omréde begransas av kurvorna y=+/x och y=x2.
Berakna arean av detta omrade. Svara exakt.

Tangenten till kurvan y= VX i punkten (4,2) avgransar tillsammans med kurvan och
x-axeln ett omréade. Berdkna omradets area. Svara exakt.

Ett omrade begransas av kurvan y = +/x ,positiva x-axeln samt linjerna x =1 och
X=4.

a)  Beréakna det exakta vérdet av arean av detta omrade. Kalla detta varde for A, .

b)  Berakna ett approximativt varde pa arean med hjélp av trapetsmetoden
(3 delintervall). Kalla det erhdllna vardet for A, .

c) Berdknafelet f =A, — A idenapproximativa berdkningen. Svara med tva
géllande siffror.

X

| figuren har man ritat kurvan y = 102 . Berakna arean av det streckade omradet.

Svara bade exakt och med en decimal.
: v A




44, 1 figuren har man ritat kurvan y=05-2%. Berdkna arean av det streckade omradet.
Svara bade exakt och med en decimal.
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45. | figuren ar kurvan y= f(x) och linjen y=—4 ritade. Teckna tva stycken uttryck for

summan av de bada streckade omradenas areor. f (x) behdver ej bestammas.
.......... e
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1. 1} a.e
3
2. 1i ae
27
3. gae
32
4, gz0,844 ae
32
5. 6,75 ae
6. 1Ez1,69 ae
16
7. 2,25 ae
8. 2g ae
3
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3i ae
12

45 ae.
1/6 ae.

a) Riktningskoefficienten ar 1
b) 1/6 ae.
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a=1In2

5In10- 4,5~ 7,01 ae
2e-4~=144 ae

2
— ae
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Bk, wN
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D
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-0,5

-1,0

1ae
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0,51
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2
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31.

32.

33.

34.

35.
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39.

40.
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42.
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JA
1,0

0,51

4

-0,5-

-1,0-

2- g) ~ 0,429 ae

V2 ae
3—\/:_3z2,60 ae
2
E eller 3
3
T
a=—
6
In8—£z1,38 ae
64

3,75-4In2~ 0,977 ae
4In2 -1~177 ae
p=2

1g ae
3

1
— ae

2g ae
3
14
a) — ae
3
b) 4,646 ae (4,6463)
c) —0,020

ﬁ ~7.8 ae
In10

~ 2,2 ae
2In2

2
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45. A= f(x)dx+ [ (f(x)+4)dx och
0 1

1 4
A=16+ [ f(x)dx + [ f (x)dx
0 3



